Unidad 12 — Circunferencia y circulo
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¢ QUE NECESITAS SABER?

Elementos basicos de geometria

Representa en el mismo dibujo:

a) una circunferencia de 5 cm de radio

b) el punto que representa el centro

€) un segmento que una el centro y cualquier punto de la circunferencia
d) una recta que toque en un Unico punto a la circunferencia
Diferencia entre circunferencia y circulo

Observa la piscina que tiene Ana, (qué representa el bordillo? ¢y el agua?

SOLUCIONES

El interior es el circulo, el borde es la circunferencia.
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ACTIVIDADES

. Nombra cada uno de los elementos representados en las circunferencias:

@ b)@ C)@ d@ e)®
. Dibuja en tu cuaderno una circunferencia de 6 cm de didmetro y luego repre-
senta sobre ella un radio, una cuerda, un didmetro y un arco.

SOLUCIONES
1. a) Radio b) Cuerda c¢) Diametro d) Cuerda e) Radio
2. -
Arco
Cuerda
Radio =6 cm
Diametro
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ACTIVIDADES

3. Nombra cada una de las siguientes figuras:

[C©

SOLUCIONES

3. a) Semicirculo b) Corona circular c) Sector circular
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ACTIVIDADES

4. Indica la posicion de las rectas respecto de las circunferencias:

’ V 9

5. Dibuja en tu cuaderno dos circunferencias de 3 y 4 cm de radio y representa las
rectas tangentes interiores y exteriores a ellas.

SOLUCIONES

4. a) Secante b) Exterior c) Tangente

e

" Tangentes interiores

Tangentes exteriores
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ACTIVIDADES

. Indica la posicion relativa de los siguientes pares de circunferencias:

O © (0 ©

. Dibuja en tu cuaderno dos circunferencias de 5 cm de radio que sean tangen-
tes exteriores.
8. ;Qué ocurre si tengo dos circunferencias concéntricas con el mismo radio?
9. Tengo dos circunferencias tangentes exteriores de 4 y 6 cm de radio. ;A qué
distancia se encuentran sus centros?

SOLUCIONES

6. a) Tangentes exteriores b) Tangentes interiores c¢) Concéntricas

7. 5cm

8. Que coinciden.

9. Los centros se encuentran a 5 cm.

d) Secantes
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ACTIVIDADES

. Nombra cada uno de los angulos teniendo en cuenta su posicion con respecto

@ @
O

a las circunferencias:

. Dibuja un angulo recto central.

. Dibuja un angulo llano semiinscrito.

SOLUCIONES
10. a) Inscrito c) Interior e) Circunscrito
b) Central d) Semiinscrito f) Exterior

i
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ACTIVIDADES

. Sin medir con el transportador, indica cuanto mide cada angulo:

a) b) Q)

. Utiliza el angulo central para medir los angulos inscritos:

b) o

. Dibuja un angulo central que mida 30°.

. En una circunferencia de 4 cm de radio, inscribe un angulo que mida 90°.

SOLUCIONES
13. a) 180° b) 270° c) 90°
14. a) 30° b) 45° c) 30°
15.
16.

-
N
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—> EJERCICIOS

Elementos de la circunferencia

m 17.

H 19.

N 20.

H21.

N 22.

;Qué elemento de la circunferencia se representa en

cada apartado?
a) @ C) @ e) @
b) Q d)O f) O

. Con el compas representa una circunferencia de 4'5 cm

de radio y, sobre ellas un radio, un didmetro, una cuerda
que mida 9 cm y un arco de un cuarto de circunferencia.

Si tengo una circunferencia de 10 cm de radio y dibujo una
cuerda de 16 cm como se indica en el dibujo, ¢qué distan-
cia habra entre el centro de la circunferencia y la cuerda?

Dibuja una circunferencia de radio 5 cmy una recta que se
encuentre a 6 cm del radio.

Tengo una circunferencia de 15 cm de didmetro y tres rectas
que se encuentran a 8, 7'5y 6 cm del centro de la circunfe-
rencia. Indica la posicion de cada recta respecto de la cir-
cunferencia.

En una circunferencia dibujamos a 5 cm del centro una
cuerda de 24 cm de longitud. ¢ Cuél es la medida del radio?

Posiciones de rectas y circunferencias

N 23.

W 24.

W 25.

¢ A qué distancia del centro se encuentra cualquier recta
tangente que dibuje sobre una circunferencia?

Calcula la distancia entre C, y C,, es decir, entre los centros
de las circunferencias, conociendo los siguientes datos:
B=D=90°
AB=15cm
AD=12cm
r,=8cm
ry,=5cm

¢Cuéntas tangentes interiores tendran dos circunferen-
cias que son tangentes?

H 26.

H 26.

W 28.

H 29.

| 30.

Dibuja en tu cuaderno dos circunferencias cuyos centros

estén separados 10 cm y cuyos radios midan 4y 3’5 cm.

a) Construye las tangentes interiores y exteriores.

b) Comprueba que, tanto las tangentes interiores como las
exteriores se cortan sobre la recta que une los centros.

) ¢A qué distancia de los centros se cortan las dos tangen-
tes interiores?

d) ¢A qué distancia de los centros se cortan las dos tangen-
tes exteriores?

Calcula la distancia entre los centros de las circunferen-
cias conociendo los siguientes datos:

AD =12 cm

AB =24 cm rpr=7cm r,=5cm

¢ Qué posicion tienen las circunferencias siguientes?
a) Q> O@ e)Q
b) @ d)@ f) @

Dibuja dos rectas que se corten.

a) Construye la bisectriz del angulo que forman.

b) Sobre la bisectriz marca un punto y utilizalo como centro
de una circunferencia tangente a las dos rectas.

¢) Dibuja otra circunferencia tangente a las dos rectas y a la
primera circunferencia. (Dénde estard su centro?

Dibuja dos rectas, r, y r,, que sean paralelas y que se
encuentren a 8 cm de distancia.

a) Dibuja otra recta r; que esté a la misma distancia de las
dos rectas originales.

b) Dibuja una circunferencia C, tangente a las rectas r, y r,.
El centro debera estar sobre la recta r,.

@) ¢Cuanto medira el radio de la circunferencia C,?

d) Construye otra circunferencia C, que sea tangente a las
rectasr, yr,y ala circunferencia C,.

e) ¢A qué distancia del centro de C, estara el centro de G,?
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SOLUCIONES

17. a) Radio b) Arco c) Cuerda d) Circunferencia e) Diametro
18.
\ +— arco
radio ’
didmetr
o}

Una cuerda de 9 cm coincide con el diametro.
19. El centro de la circunferencia y la cuerda se encuentran a una distancia de 6 cm.

20.
5cm + 1cm

21. Si la recta esta a 8 cm del centro sera exterior.
Si la recta esta a 7' 5 cm sera tangente.
Si la recta se encuentra a 6 cm sera secante.

22. El radio mide 13 cm.

23. A un radio de distancia.

24. AC,=17cm AC, =13 cm C.C,=30cm

25. Tendra una tangente doble, pues las dos son la misma.

f) Circulo
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26.

Tangentes interiores

Tangentes exteriores

3'5
10-x
x = 5'3 cm del centro de la primera circunferencia y a 10 — x = 4' 7 cm del centro de la
segunda circunferencia.

¢) Aplicando el teorema de Tales: 4 =
X

d) Aplicando el teorema de Tales: 4 = 3—5
10+x X

x = 70 cm del centro de la segunda circunferencia y a 10 + x = 80 cm del centro de la
primera circunferencia.

27. Por el teorema de Pitagoras AC, =23 cm. Aplicando el teorema de Tales:
l 5
23 23-x
X =6'6 cm de distancia entre los dos centros de las circunferencias.

28. a) Tangentes exteriores c) Tangentes interiores e) Exteriores
b) Secantes d) Concéntricas f) Interiores

=

e = J<|
R

30.
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M 31. Dibuja las siguientes rectas en tu cuaderno y construye
una circunferencia tangente a las tres rectas que forman

cada conjunto:

\

Ten en cuenta que si las rectas se cortan, el centro
estard en la bisectriz del dngulo y si son paralelas estara

en la recta central.

Angulos en la circunferencia

W 32. Diqué tipo de dngulos son los siguientes respecto de las

circunferencias en las que se encuentran:

(SECRON

DO

M 33. Dibuja una circunferencia de 6 cm de radio y sobre ella:

a) un angulo semiinscrito de 50°
b) un dngulo central de 180°

) un angulo interior de 90°

d) un &ngulo circunscrito de 180°
e) un angulo inscrito de 30°

M 34. Dibuja un angulo completo central.

H 35. Mide con transportador los siguientes angulos:

a)

C) @
b) d) @

©
)

W 36. Observando el ejercicio anterior, jcuanto miden los
angulos indicados?
1K K
b) @/ J @ f

Circulo

M 37. Nombra cada una de las siguientes figuras:
a)@ b)@ C)@ d>

MW 38. Dibuja una circunferencia de 4 cm de radio y sobre ella
representa:

a) una zona circular €) una corona circular
b) un segmento circular d) un trapecio circular

M 39. Dibuja dos circunferencias concéntricas de 3y 4 cm de
radio. Colorea el espacio que queda entre ambas. ;A
qué corresponde este espacio?

B 40. Haz una lista de elementos de tu vida cotidiana que se
puedan corresponder con cada una de las figuras rela-
cionadas con los circulos.

M 41. En un circulo de 5 cm de radio, dibuja un sector circu-
lar de 40° de amplitud.

M 42. Dibuja un circulo de 6 cm de radio y traza sobre él una
cuerda. ¢En cudntos segmentos circulares queda divi-
dido el circulo?

W 43. Sitenemos un sector circular, ;como podremos obtener
un trapecio circular a partir de éI?

M 44. Sobre un circulo de 6 cm de radio he construido un sec-
tor circular de 50° de amplitud. ; Cémo puedo obtener
un trapecio circular con 50° de amplitud angulary 2 cm
de amplitud lineal?

W 45. ;Doénde se encuentra la diferencia entre un trapecio cir-

cular y una zona circular?
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SOLUCIONES

31. a)
32. a) Inscrito  b) Central ¢) Interior d) Semiinscrito e) Circunscrito f) Exterior
33.
a) 0° b)/_\ c) /
d) e)
34.
35.a) 48° b) 130° c) 131° d) 225° e) 90° f) 90°
36. a) 28° b) 65° c) 65'5° d) 112'5° c) 45° d) 45°

37. a) Sector circular b) Semicirculo c¢) Corona circular d) Trapecio circular
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= 0>

Zona Segmento Corona Trapecio circular
circular circular circular
39.
Corona circular
40. Semicirculo: Media tarta Segmento circular: Un sombrero
Sector circular: Un quesito Corona circular: Un anillo
41.
40°
5cm

Sector circular

42. Segmento circular 1

43. Construyendo una circunferencia concéntrica y delimitando.

44.2=2.7-r-(50:360)

Trazando una circunferencia con radio 2' 3 cm.
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— PROBLEMAS

H 46.

W 47.

W 48.

W 49.

N 50.

W 51.

W 52.

Dos circunferencias tienen 4y 5 cm radio. ¢Cuél es su
posicion relativa si sus centros distan 7 cm?

Se quieren construir dos piscinas circulares tangentes
exteriores. Si tengo un espacio total de 1220 m y una
de ellas tiene que tener un radio de 4 m, ;cuél debe ser
el radio de la otra?

Un pozo de forma circular tiene 10 m de radio. Si quiero
hacer un surco que sea exterior, ;cudl debe ser la dis-
tancia minima al centro del circulo?

Un terreno cuadrado de 50 m de lado tiene en su inte-
rior una casa circular de 20 m de radio. ;Podré construir
un camino alrededor de la casa de 10 m de ancho?

En el ejercicio anterior, ;de cudntos metros podrd ser como
maximo el camino? ; Qué figura circular representara?

Una pizza se divide en 8 sectores circulares, ;qué ampli-
tud, en grados, tiene cada sector?

Una rodaja de pifia tiene 10 cm de didmetro. Si el cora-
z6n de la pifia es de 2 cm de radio, ¢cudl serd la medida
de la corona comestible?

SOLUCIONES

H 53.

W 54.

H 55.

| 56.

N 57.

En un terreno circular de 100 m de didmetro Alejandra
quiere construir una fuente circular interior que no llegue al
centro. ¢ Cuél sera la dimension maxima de esta fuente?

¢Para cuantas personas tendré tarta si la divido en angu-
los de 18°?

¢ A qué distancia del centro de una circunferencia de 10 cm
de didmetro se encuentra una recta tangente a la misma?

Alberto y Consuelo se encuentran a 2 m de distancia. Si
se ponen a girar con los brazos abiertos, Alberto abarca
1'7 m de distancia entre sus manos y Consuelo 1'6 m.
¢Llegaran a tocarse?

Un molino de viento tiene forma cilindrica y su base es
un circulo de 10 m de radio. ;A qué distancia se encuen-
tra el siguiente si los centros estan separados 50 m?

45. El trapecio circular esta delimitado por 2 circunferencias concéntricas y 2 radios, mientras que

una zona circular esta delimitada por 2 cuerdas.

46. Son secantes.

47.R=2'"1m

48. Debe estar a mas de 10 m del centro.

49. No, solo puede construirse de un maximode 5m: 5m+20m+20m+5m=50m

50. Como maximo 5 my la figura sera una corona circular.

51. 45° de amplitud cada uno.

52. Tendra una amplitud de 3 cm.
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53. Debera tener, como maximo, 25 m de radio.

54. Habra tarta para 20 personas.
55. La recta se encuentra a 5 cm del centro.
56. No, entre los dos abarcan 1'65 m.

57. Estaran a 30 m de distancia.
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